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Kaon értekeaóa kiinduló pontjául P. fi* НАШШ kőt 

problémája tekinthető. Л problémák megfogalma aáaához ősük- 

sógesek a következő definíciókí
Valamely Jy ililbert-téren értelmezett T operátor 

tkorlátos» lineáris tranosformáéió ) numerikus órtó-.kószlo- 

tón a komplex számokból álló

ШТ) -{(T^ i>) :

halmazt értjük. Да

|2/» I ' / Ufe btr(T)

számot a T operátor numerikus rádiuszának nevezzük.
HALTiüS említett problémái közül az egyik* Igaz-e 

minden T operátorra vonatkozóan a a

w-(T^jé 1-г(Т)Г

egyenlőtlenség?
A választ erre a kérdésre О. А. ВЕШШЙ ©gy tétele 

alapján a pozitív értelemben c -.került megadni. В1ШШ té­
tele ta MU90S által adott fogalmazásban3 Így szólt Egy T 

operátorra akkor és csak akkor lesz *vfTJ á Л 9 ha léte­
zik valamely Hűbéri-térén értelmezett olyan ~U
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uniter operátor, mellre

Ty= zruy
érvényen. P mindig 'у*Шк 

tusét jelöli.

10.13 (1* av=4^...;

(йГ-ш való merőleges veti-

Mór ezt megelőzőleg ismeretes volt az a rokon típu­
sú tétel, 110(3? 6Q T operátoВДК vonatkozólag akkor és 

csak akkor lesz Ill'll » А , ha T litvániaira az előbbi­
hez hasonló előállítás érvényes, de a 2-es faktor nélkül. 

CL. pl. {*■} ) A (ITIIé^ feltételnek eleget tevő operátort 

kontrái.dónak nevezzük.
azután természetesen vetődött fel a következő prob­

lémai AdjUi к szükséges és elegendő feltéte t arra vonatko- 

zóan, hogy legyen olyan iülbert-téren IgtjlMi 1
satt 11 uniter oper itor, amelyre

ту = s10.21 M,-)/►V -

érvényes tetszőleges el-ххз adót*, positiv £ szám esetén. 
Megjegyezzük raind art, hogy (,0.2>*ből

Г">-$Риг>lü.2*3

is következik.
Amennyiben ilyen U- van, azt a T operátor uniter 

<j>-dilatáció.lánok nevezzük« Azon operátorok halmazát,
Cg -val fogjuk

jelölni. Ha csak azt kötjük ki, hogy (.0*2 j 6s /и.= -У
amelyeknek van uniter ^-dilatációjuk,
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speciális esetben legyen érvényen, azaz

Tf ~ Vlíy

álljon, akkor "Ц-t a T egyszerű uniter dilatáció.'ил- 

па к nevezzük.
Az előbb erlitett problémát tehát röviden igy fo­

gai ózhatjuk* Ш. a szükséges és elegendő felvétele annak» 

hogy érvényéé legyen?
E kérdésre választ ad a [93 -ben bebizonyított 

0«i. Tétel. TeCs akkor és csak okkor tel-
.lesül« ha

Us J Uflf- + j)llTtTYllzZű (Y* Jfj m±4)

(U) T spektruma a zárt ettvaéi^körlemezen van.
[9] további részéből az is kiderül, begy Cg a 

j»-nak. tágabb értelemben monoton növekvő függvénye, azaz, 

1ш $ < s' I akkor CL <z Сещ Щ van bizonyítva [9J -ben as 

is, hogy a Cg osztályok között nincs maximális.
Ezután [2J-ben sikerült kimutatni, hogy 1 -nól 

nagyobb dimenziója ^ esetén Cg szigorúan monoton 

függvénye £~nak« Az egydimenziós ^ esetét magában 

foglalja a normális 7* esetén T&Cg érvényesség. r*e 

ugyanitt bebizonyított kritérium* Ezeket az eredményeket 
tartalmazza az értekez és 2. fi-a.

Az uniter 1-dilatációk spektruma jól ismert a [6], 
[?J9 [Q] dolgozatokból, tetszőleges pozitív f esetére
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Dj-ban sikerült először ilyen eredményeket elérni. Ezeket 

ismertetjük a $, §-ben*
A ö-ban t ovábbi megállapításokat teszünk bizo­

nyos operátorok uniter f-dilatációiról. £ § fő eredmé­
nyeként elégségen feltételt bizonyltunk be arra vonatkozó- 

légi hogy valamely operátor bizonyos unitéi* j>-<liXat adó­
ja eltolás operátor legyen. A A téren értelmezett H 

uniter operátort eltolás operatornak nevezzük, ha van A- 

nak olyan Cl altere, amelyre <£* ф IL^ÜL érvényesI«л\г-вО

lIAh’OS előbb említett problémájában nem volt szó a 

numerikus értékkészletek és az uniter dilatációk kapcsola­
téról» csupán a megoldás módja vezetett erre, ВА1ЛЮ& másik 

problémája azonban már közvetlenül erre a kapcsolatra vo­
natkozik. nevezetesen» az a kérdés, igaz-e, hogy bármely 

T kontrakció numerikus értékkészlete azonosa T összes 

uniter dilatációi numerikus értékkészletének a metszetével, 

tb. />} )

\

ŰJ-ben Sikerült bebizonyítani, kegy a válasz még 

akkor is tagadó, ha normális kontrakciókra szorítkozunk. 

Ennek bizonyitáoáiioz szükség volt a normális operátorok 

numerikus értékkészletének eg, ugyancsak [1] -ben publikált 

uj Jellemzésére, .izeket az eredményeket tartalmazza ezen 

értekezés 3, §-a*
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Да У1 komplex szájsokból álló halmaz, akkor Л. 
о У[ belső pontjainak halmazat? Л* I Л lezárását* 

[Л]* pedig а у\ Спет szükségképpen zárt) konvex burkát 

jelöli.

Akkor mondjuk, hogy a T operátor telje, en ne a 

uniter, ha nincs olyan 0-tól különböző ^ vektor* a 

-bari, amelyre

.. .=11Т*гг11~11Тг11=11?1Ы llTfH~4Tz*fll= • * •

leime érvényes.
Abban az esetben» ha H uniter ^-dilatációja 

Т -пек, használni ionjuk mát, a követező jelölésekets

U.33 £^lTlu-T)^ 

= V .
л\ - - 00 '

íí*= с/ &.

(At =
)

U.4 j

fogja jelölni •£ ortogen lis projekcióját
S/^-га való,

ortogonális projekcióját jelöljük. Kövidoég kedvéért be­
vezetjük Kiég a következő jelöléseket*

Со / e63*ttk-ro, & —Vi 1 pedig
/К S >J

•ty= Ä*,, V7*=U.5)

U.6)
*/

Ű£ = «ц? v/ur'ty,U.7)
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. w • С Лп‘ у . р. _.... ... „.........
3,

Mint aér a bevezető:, be a tiUUtttkf £9J~ben be 

van bizonyítva a következő

2.1. Ь о d и a : Of & ? 

ne a coökkenu fűi, vénye abban as értelei: be u ho, j 

érvényen, : a o± 5» ^
A következőkben e le imának [2]-ben szereplő bizo­

nyítását ismertetjük.
C0 definíciójából azonnal következik, hogy Te (7

О

akkor és csak akkor áll fenn, ha rf= 0 • íiUMWt az 1.1. 

tételből következik ö<= Ce miniden pozitív б'-га. М» 

zel у » 0 esetére bebizonyítottuk a lemuút.
hegyen ezután $>0 és definiáljuk a 

függvényeket a következőképpen«

T Cs) = 5>1\***-гЬ-4)П*{*Тч>,*) + {з-я1\ъТгГ=

= tyi*- //*Tr»l+(í-^//(j-?T;f«í

cí<= <V

Ebből látható* hogy az 0.1« tételben szereplő ti*) akkor
és ceak akkor érvényes, tm 9íf($)%0 áll minden (?| ^ 4 

éo 'ib&y esetén* Legyen TaGf óo s-cg' • Ekkor (Д1) 

érvényes éo ^ ($)^0 • iái vei (f) monoton nem csök­
ken^ függvénye ^-nak, azért Я^^)%0 is érvényeo* Ebből

Te 47r.pedig következik, hogy
2.1* Tétel. Abban az esetben, ha 7 normális

operátor, fa G^
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.’.formális.

ijegyen ezután 0<Sü4 . libben az esetben ti’j, j-

búi következik tii). így о 0*1 tétel felhasználásával

óo T normális, akkorazt kapjuk, ло; у im 0^s±4 

T6 Су czüko ges és elégsége« teltétele (i^ ) érvényeo-

sége.

Normális (ii) ekvivalens a //TV/á^ i'eltó-
téliéi* így, a 2*1* lemma szerint S'íJ és normális 

T esetén Cs szükséges és elégséges feltétele

ÍITII %A *
Űzzél e tétel bizonyítását befejeztük* 

iía 0 é gé 4 , a or szigorúan monoton növek­

vő függvénye f-nak* A 2*1* tétel de a 2.... lemon szerint 

ekkor Cs is szigorúan monoton növekvő függvénye y>-nak.

ügydimenziós ^ ecetében ccak valamely komplex 

számsal való szorzás operátora létezik óc ez mindig normá- 

iic. űbben az ecetben tehát a 2*1* tétel teljesen leírja

Cs monoton tulajdonságait. 

2.2. Tétel * Ш öt/;cnzió,1a 4-n.l <ua у óbb, 
akkor C szigorúan monoton öveivé függvénye _y»nak ab- 

bün az értelemben* ко у

és

Bizonyítás • 

fogunk konstruálni olyan Tg 

UZII-S érvényes, űz a Ts nyilván nem tartozhat é^-oa* 

ha oéC^g * és ez a tény Ыаох^йЬап! fogja tételünket.

С3ф Cf bo О és
Tetszőleges pozi iv S~rQ
operátort, amelyre C$ éc



- 11 -

Leonen ebből о célból

í 1<, f*12.*)

7y -o a következő módonegy őrt on-irmait bázis 

definiáljuk:

ban.

(л: e SZ-J.'4 f< =
Nyilvánvalóan IÍT^Í| = 5>

^ *7? fo - ^(.2.4)

ós

тр« 0C2.5)

Konstruáljunk most ©ty

Í2.6) (л5е^(/>H" 4*0, <•— /t*v =■

fi - valartonormált rendsscrt ói azonosítsuk &

К=4,2] •. yc-t pedig ¥ó'#-vel * I, у ü t.2.6) rendszer ál­

tal felles zitett <£ Hilbert törnek ■7 egy altere lesz. 

Jelöljük "P-vel dZ*>iMk ra való ortu. -.malis projek­

cióját, ós definiáljuk as 21 lineáris operátort <£T n u
követkesó módon:

bi nyilvánvalóan ишЛег és

4M ' -//l*v —

$TUf^s^ =Sf^/ 5>?^^ = 5»Р^ $

12*4) szerint tehát

^f=TUf12.7)
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Й! ' Тзгтг^ W• О Ш Ш 0 7 *Х*^

•аэ^эоотрхэР
44этэяэл0р troq~T *1 о Т|Г*рЭо.т т©Т9©я©©Ч £?т ejqq^Aos

£ jaiYicm'^zv• *£

•^|! ^яэГэ.тэч

'*D*ÍL №04 •fftl'wntí'll ■* Св*г> -пятй о т^зио so

'('í'SV

39 э*

'ÍV^о íz'y=^r)'*i+<LS=*Kn<LS <?="*'

JO'43JO * ír \ ©ti

- гт -
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(ITtu-Vf, (U-T)^ (u~f/ (и^Т^Тф

= (f Г”^ t)-ífT~"< Tf,t) - ÍJ ’T~r\/ 7>М %T*~Tfi 7y;=0.

Hasonlóan kaphatjuk 0*1* >t (,Q«2*) telhasználásá­
val*

V)f \)* Щ ga *Ю* SS W» vándor-3*2* Lemma . 
lóaltereit azazs jjft /и. *,4 akkor

u~ v)±uMyq } 

IC** щ ±.uA su) f

furv)*s_l^M)¥j 

гС* övy j_ uA«rv?*

В i g о ву i t á ß . 11*3 ) és i 1*C>) szerint nyil­
ván ©lég bebizonyítani, hogy ha pozitív egész* akkor

'uT'atf, ±a^013*2)
/

(3*3)

w3*2) bizonyítása céljából 1 f-ö-f' , y~
ahol f; és 7 letszólegeо vektorok Sicker

(U^y)=.(U^üf/fív,;J=

.'dnchogy б/y?7 a V<^Lv
AV&'l

így а 3*1. 1еаша szerint eg utóbbi skaláris szorzat 

Kezel bebizonyítottuk 13*2) első leiét, a másodikat ha­
sonlóképpen bizonyíthatjuk*

13*3) bison,: üása céljából jegyezzük meg először, 

hogy 0~£l)£o ОШАmi eless előáll alakban,

au^üf'é v'
* /HSAHt f

eleme* azért /4 •
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Ей taáris bizonyltja 1.3.3 ) első részét,

ahol f’e^, óg 

UTV fi V'
• Л\«1

a második bizonyítása hasonló lenne.

3*3* L e m ш a . -a ív?^ . *ИЙИУр T uniter

Operator 6g y\.

Bizoi у i t á о . i'együk lei, hogy öh? = {o}. 

Ebben az esetben ti.6) szerint érvényes min-

ifi elemére, tehát • Ebből következik,
I <n= -/

, követ ke zésképpen

den

hogy

tehát «S? <r V .53 is érvényes.
° /Vk-Í ^

Másrészt а 3*1« lemma szerint í£a±. \A^ . AB utób- 

bi két reláció szerint tehát szükségképpen = {o}/ ó© 

ebből Tf-ULf következik 

sonlóan bizony it ható, hogy őty*-{o} maga atÉB vonja T^ = u^ 

érvényességét.

Végül, ha Tf~lL<f , akkor

4 minden f elemére, iia-

II fi = IIUfi=№Tfl = |/jPity>//= II sTflI = sllfl,

köve tke zéokép en és ezzel befejeztük a bizonyítást. 

3.1. Tét e 1 . Но T nem uniter operátor, va^y 

* okkor CÓJ-)
Bizonyítás. Minthogy 11 uniter, azért

a teljes egységkör vonal.$Ф 4

G'ÍU) az egységkör vonalon helyezkedik el* Másrészt, a
fiiban 0 —tói• lemma szerint létezik ffV^-ban, vagy 

különböző elem. A 3.2* lo ■ a szerint bi eltolás operátox



-IS­

C'
AVZ-fiO *

térc:^. Kint ho*, у az elt >láe operátor ;.,pe)ctru­
ffle pontosan Л C egységkor vonal, annál inkább <r(uj= c.

A következőkben egy közvetlen bizonyítást in adunk 

még az utóbbi állításunkra* Tegyük fel ebből a célból, 

begy van olyan egységnyi abszolút értékű e komplex szám,
S' Ölj -пак. oben az esetben (J-fU) 4

a

amely nem eleme
létezik és koxlt , továbbá, bevezetve az y= l*£Ít+---+-(€4) 

Jelöl el, Sj'l-eU) = J-(tU)**4 adódik. így

IISj= ll[j-Ce^](y-eU)"4léZlia-eU.rVL

■öl következik, hogy Ц£ц~шк van /ю-töl független 

féltő korlátba. Viszont az előbbi <f vaktorra

//£. fl/*= «£ (í «Л»Г= £j(eU.)*ft=
Í.4. l в о и a . Ш 71 teljesen ne., uniter operá­

tor»Ofckog az ültere.
Bizonyítás. ^ tnden olyan y? elemére, 

amely előáll f- p-T*/*'TM}f alakban, ahol /и, valamely
pozitív egész szóm,

и~4(ы-т)^+ игчи-т)Тг +- + U~~(u.-T)T 

+VL~~\U*-T*)T^i- иГл'+г'(и.*'Т*)Т*Т\ + > (u»-T*JT**4T\

érvényes, követ ke zésképpen tl#3) és Ц.4) szerint minden
ele-e. Ugyanez mutatható ki аilyen yj

L'l~TM,rV*Ajf alakban előálló vektorokról, ha az előbbi
okoskodásban T 6в T* ill. и és ur szerepeit fel-
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cseréljük»
^ tartalmazza (*3- T^T'V

'H-re •
Minthogy z£V£* zárt, azért tartalmazza az előbbi érték* 

készletek lezárásait is. Л lemma bebizo^itásához elég
azt belátni, hogy ha JL^ valamely sf> eleméi*©

érvényes, akkor 0 • 43*4 >*böl következik, hogy

{l~T"T*^)f = o

Azt kaptuk tehát, hogy 

óe ('З-Т'^Т*^ értékkészleteit bármely pozitív

42*4) (<Hs‘,;a>- 'y>

(>T*-"T-Vf = ö és

ebből pedig az, hogy
IIT^U^Ufit^llT'y/l
úgy lehetséges, ha 

rint teljesen nem uniter*

ée ezértT#~"T~y> = *.
minden pozitiv /n~re* z pedig csak 

, minthogy T a feltevés sze-y? =• £?

j»*9* h e ta m a . Ш U 

operátor unitéi*
nem uniter

$ i la - adója, akkor 

Bizo nyit ás • 41.1) szerint elegendő azt be­
bizonyítani, hogy

dí~ XV**

С' u~r = x vx*
/К7- — СО ű

A 5*4. lemma szerint oz altere, 41*3) és
i, i • 4) szerint £ is ós is redukálja té-t, igy lC*Jy
is altere 

hogy

0*5’)

13.5)

^V^f^- iak minden egész /*t«*re. ha azt jelenti,

V <z.£V£*.
/»%■= -«О <7
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következik a

itVűfcro. való m az->ritü~

aáaük а opekti^lia acatóke lei.ieoc:i .. oi.ytonoo.

Lz a le ma viszont e 3*3* lemaával együtt a követ­
kező tételt adja:

3*7* Lemma* IC

3.2. Tétel. 11a Ti valamely teljesen nem uni­

ter T operator alulmúlj, uniter $-dilatációja. akkor

VL ©pektrália mértéke tel.iecen i olytonoa. 

J■* J* L в s б a • Ш Ц uaiter (P-iiilatácio/ia T -

нек ée Zi ooektrália mértéke telleacn iol:, ionos, akkor 

T*" , yen ;ón fl-iroz tart»

В i z on у it ú о . tl.2) óo a i&emann~Lebesaue

lem a ©»érint

(T~f/r)~s(Tu>( fb f) = s *)-

= S í o-

Ж lemma felhasználásóval a 3*2• tételből következő

Corollarium.Ha T teljese а гею uniter 

6a Tér 6^ « a likőr T7'4 yenjén

A következőkben t(;.y felbontani tételt adunk 

beli operátorokra.

3.3. T é t e 1 . m TeCs *

fl-hoz tart.

<?-

“5k*okkor

ahol

redukálják T -t.U) a 5,
Itt) T,^ TI A, -ne van otaon uniter 5 —dilatá—
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е^У uj jellemzését adatik.

Először is [53-ben bebizonyított tótel spec alls

ese e az
5.1. L e sí ki а . га А а komplex számok síkjának

konvex halmaza, fx. oedlx e v a A -n értelmezett nem-» 

ne, ativ Borel-múrtók ós » ЦЩ

f г ct ft e- Л.
A

ikmek segítségével bizonyítható az 

^1. Tétel« begyen E(.) a T normális operá­

torhoz tartozó soektralis méi-tók» g pedig a Komplex óik 

összes olyan л konvex Boré1-t le haIgazainak az össses- 

sőre« amelyekre £ (4) - 3 * Ekkor

W(TJ= /1 'i.
*e£

Bizonyítás. Jelöljük os összes AeS met­
szetűt ЩГ)<*я$щ\ф W(TJ tetszőleges 20 pontjaihoz ós 

S tetszőleges A elemóiio* van olyan * Ь*ШР

Ч^Ц-Аl áe

*0 = (7^ = / 2- diß^ y? f) = S* dUE^f/l* S ci ÍIEtfiz- ll^ll-A- 

Az 5*1- le.: Ш szerin te; át iíéj* ós ii.y

Ш(Т)<= V(T).15.13
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Л fordított irányú tartolmazas bizonyítása céljá­

ból legye* 2C a SO) tetszőleges pontba és ^ tetsző­

leges t ze közepü kör. На ^ о A-nak megfelelő spektrá- 

lis altér eleme és Ufil=A , akkor

i d.11 Etf llz= llfll^ Aj

és Így, a 5.1. lemma szerint, tehát a

nek eleme, vagy torlódási pont,ja, következ óképpen 

S'O') c W(7V. Minthogy а 9ШРШК - HAUSDQHFF tótel szerint 

b«.mely operátor numerikus értékkészlete konvex, ezért

[ ШГс= шtí?.2)

is érvényes.

Legyen most e V(T) . ««inthogy E(G(T))~3 , tehát

aim 1 inkább E([S(T)]^)s.J , azért CCíTjl^cz. £. Igó
ezért, ti?.2) szerint

tí>.3) X, e Ш(т;.

?e e W^7V íü érvényes, 
bőből a colból 3 ecetet keli megkülönböztetnünki

Meg fogjuk mutat; i, hogy

1) Ha zce (E^CT)]^)0 * okkor (.5.2 j szerint
20 €: ÍWT))C. ’Inthogy WCT) konvex,

2) IIa 2C a CG'CÜ]'*' 

halmaz is konvex cie ne része

ъс é ttrfry /vet ;ezik. 

extremálio pontja, akkor

S -neti, mint-

2.-t, ami pedig S minden részhal- 

mazának eleme. így Ё.({2в))ф0 , • Ш z0 eajátéi*tóke T -

&mr- n.i
hogy nem tartalmazza
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(.6.1) és 16.á) együtt éppen a tételünket eredményezi.

5*2. Tétel. Van ol^van T normális kontrakció. 

amely összes uniter dilatációi numerikus érték-készleteinek: 
a metszete tíf(T) -t valódi részhalmazként tartalmazza.

Bizonyítás. Legyen T normális operátor 

a következő tilajdoneágokkals

G^(Tj= U:|2/ = W, ^2^í?}y ГГСГ)=Ш.

ázek a tulajdona 4;ok már biztosítják, ho-, у а T kontrak­

ció, tehát van miter dilatációja.

ágy ilyen T például а * komplex számmal való
í!r -n, ha ^ tartója a ост*}szorzás operátora az 

halnia z, ahol

a = í г : l *1 = 4/ Re, z z о

í°i -not-n pozitív és az Ívhosszal arányos,ás ^ az 

pedig pozitív.
begyen a tetszőleges eleme ^ -neu. Minthogy a 

£ -mértéke az 3 , a 0 pont, lévén pozitív £ -mérté­

ke, szükségképpen Л eleme, lía az

R = {г : |2j<^ Re. 2>í7j

halmaz nem lenne .Л részhalmaza, akkor, lévén konvex, 
lenne az <*-nak olyan ß részivé, aael • szintén idegen

E- mór­volna A—tői. S» azonban lehetetlen, minthogy /3
E -mértéke pedig 1 . kaptuk tehát, hogytöke pozitív, о 

A ^ RU {0} • Minthogy ez minden Ae S halmazra igaz,
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(.5.5) V(T) => яи{0}.

Másrészt, minthogy TI konvex és EfR)=3 , azért

R VCT).

Ha Z0 ай сч tetozalegee pontja, akkor Ti-tAtteS és 

Így e V(T) • IS a tény, valamint azt mutatja,
hogy

Í5.6)

'R - ex ^С5.УЗ

{г : 1*1 ^ ^ Ъе.ъ-?о}и {o\
mértéke ”3 , tehát részhalmaza У-nek. kbböl és <L í>*V >-ból 

következik, hogy

halmaz nyilván konvex és ÉT -

я и verj.(.5.0)

(.5*5) és I5.b) szerint VfTMRLJ{0j , és ebből a 5.1. 

tótel alkalmazásával kapjuk, hogy

w(t;= RU[0$.(.5.9)

begyen most К tetszőleges uniter dilatációja T- 

nek. Ekkor nyilván w(u) =>WCr), ős ij у (.5*9) szerint

15*10) TatCu) :=> R.

Tegyük fel, hogy volna <*-nak olyan fi részivé, amelyen 

mir nincs pontja. Jelöljük ^-vel az egységkör- 

lemeznek azt a zárt részét, amely a /3 végpontjait ösz- 

szekötő húrnak fi-vai ellentétes oldalára esik. Felte- 

V 'öünk szerint ZC spektrális mértéke ^-n teljes lenne.
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és igy a 5,1. tétel szerint W(U)cz& f 
lent mondana (5« 10>nek, Azt kaptuk tehát, hogy &0 ©ü- 

oí -n, és mivel G'M zárt, G'Qa)^** ie igaz#
Be fogjuk bizonyítani, hogy W(u.) tartalmazza az 

egész K, '<-) intei vallunot.
В» mind , mind -Á. sej át értó ke U-mk, akkor

az állítás azonnal következik W(u) konvexségóből» Fel­
tehető tehát, hogy X. és -L közül legalább az egyik nem 

sajátértéke V> -nak* rzimmetria okokból feltehető, hogy 

•ve nem sajátérték.
Meg fogjuk mutatni, hogy ekkor az

d! - { it : lél = j 12e,3.<0\

ez pedig el-

I*u

íf lköriv szükségképpen tartalmazza G'ÜA) legalább egy 

pontját, Illenkezö esetben ugyanis a

( 2-: |2| % Яе

konvex halmazon U spcktrális mértéke teljes leime, ős 

Így a 5*1* tótel szerint ez a halmaz tartalmazná bt/СЦ)-t. 
iá azonban lehetetlen, mivel а 0 pont, amely btr(u} ele™ 

me, nem tartozik C5.ll) halmazhoz, tzek szerint ^(Ц1-пак 

van pontja °t -n, másrészt tartalmazza
igy belsejében tartalmazza az C-vt,£ ) intervallumot. Ha 

meet а с 5*2) relációt T helyett lí-ха alkalmazzuk, azt 

kapjuk, hOi. y c-i;i) os W(JLá) belsejében van, tehát 

(-y)cur(uj .
zek szerint l-i,£ ? a T összes aalter dilatációi

C5ÜU

ol .»t ,



- 29 -

numerikus értékkéasletcinek а щ .tűseiében is benne van, 
tehát : serint W(T) valódi r aahaliaasa címek a 

metszetnek.
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