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Н*-*к M tér nem Msgrlconvtx. olym E térjjl

\k Э ráaghalmam. é в . 0.1 van 

&Q» éry6nj«e.

1?М£ж£*ь. тг\ш>.лЛ^Мк
o>

» DA tétel speciális © *ie tekén t adódik, hogy luk
$

hal&akoa valamely К ko*mtfmeestl cg,.«»!«tea I-ipgcaitg leltétylnex

К t pocbi ■. ■-snatans

függvény

t -teer, eleget, tókor kitér Jobs? tue tő

megtartáeával. ükkor ugyania a 

egy ©subadditiv folytonosáig! majoránna.

A követkeaő*,'"«* «Keket а® eredni ay eket több irályban is

re a
Tcf(£.j = к L. -•aek

általáaoeltjuk.

láte*é»e ill. egyeoljgea

■Liscohlta feltétel helyett oeak minden pontban v- lé föl.» tonoaoirot 

ill. minden рог»: Ъкп lorá.'i le fiürohits féltőtől tel .lepőlécét teeesUk
* ,M3 tér-réeibalataarél lelteea«ük# bogy aárt, 

leképezés értékkéazleté ről) pedig felteeaKük,

fel. ¥iosont a 

röl (ill. a 

hogy hiperkonvex és korIátoo.

A folytonos traue«formáélék kitérjeestéeének kérdését » 

LipechitK-iranesfomSoiék kitér Je eaté adnék kérdésére vehetjük vice* a 

úgy, hogy ь. folytonos traeasforuáoidk«*t egyenletese» approxi»áljuk 

Lipeohitas-transzformáoiékkal.

Az 1. részben & r. laden pontban lokális lipschitz-feltételt

kielégítő tranaef or maciéi kitér jesaté sével foglalkozunk* fc’ivel kor-

iá too értékké«klet aeetéü a lokálin Lipechit» feltétel teljeeUléeé-
Wbői következik н mm lokális) Lipaehita feltétel teljesülése ia, a 

továbbiakban a "lokális" feltételt mindig elhagyjuk*

A 2. réaebea bebizonyítjuk, hogy ha 

korlátot» és hiperkonvex

értékei a
TM metrikus térben vannak éa folyto-

I
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2.§.

A továbbiakban fontos szerepet játszik a folytonos transz-

formációk Lipeohitx-transzformációkkal való egyenletes közelítése.

egy kompakt metrikus téren értelmezett folytonos valós

.•vény» akkor a Stone-felerstras© [llj tétel szerint egyenletesen

approximáiható egyenletes 14.pechitz-feltételt kielégítő függvények­
ből liwv‘

kel, mert ш egyenletes Liprcsvitz feltételt kielégítő függvények ele­

get lesznek a St >ne—‘eiere trass ‘étel feltételeinek.

Általános esetben, tetszőleges^metrikus téren értelmezett 

valós függvények ill. transzformációk ©setén külön kell választani 

az egyenletesen és nem egyenletesen folytonos valós függvények ill. 

transzformáción esetét.

Legyen

ges metrikus tér, I

2. tétel

tí&

M egy niperkonvex metrikus tér, A
leképezése M

akkor és egg к akáor e, yenletesea apj|-

tartozó transzformációkkal, ha egyen-

egy tetszői®-

Apedig -ш»к egy -be.

. T
^roximélhat^i. i lp ^ Д qsz tálybu

leteeen folytonos.

akkor és соm akkor approxl»álható'3. t é t e 1 .

Uip r_ AtM3 osztályba tartozó transzformációkkal, ha folytonos.

Nyilvánvaló, hogy a 

osztályba tartozó transzformációkkal egyenletesen approximálható 

transzformációk egyenletesen folytonosak ill. folytonosak. Tehát csak 

a tételek másik részévei kell foglalkoznunk. áhhez a következő leimára 

van szükség.

P[A,líö^[ А,И] ill. Li

Lemma . Lett,eta a nem negativ valós értékű W\ (X) füy.irvénp, 

a pozitív valós félegyenes egy Q -tan torlódó részhalmazán értelmezve 

és tetten eleget a következő feltételeknek; aj bármely 

^4 P VH. --L оО/ b.) 1 Илл WL f Л 1 s* csO . Akkor a 0 -hoz tetazéaszerinti
# l\0 ^ *•-* 0 1

iK&gffil..található olyan szám, amelyre Vv\. ) értein;®zve van és

•r, >o számra



- 12 -

1И(+ * 1 )м('Г) + .
Bizonyítás I Tegyük fel, hogy az állítás nem

sugaru környezete, amely­

ben föár aea található Ilyen pont. Az a.) és b.) feltétel szerint eb­

ben a környezetben van az értelmezési tartománynak olyan ■é’f У 0

. Az indirekt feltevés szerint 

-he» található az értelmezési tartománynak olyan -TjA ^ pontja, 

amelyre ^л[хг^ ^ 2 vtc 

is a 0

tőimében az értelmezési tartománynak van olyan ^ l pontja, 

amelyre W\ (ly j £ 2-ЛЛ ) 2 4 w\

amelyre , ha

Sigaz, vegyi8 van a 0 -n»k egy olyan

pontja, amelyre

Г\

(*0 • vh(-Ti) > -^P Wt(r )
k" £ О

aug&ru környezetébe esik, tehát az indirekt feltevés ér-

ifivel /

(^ ) ^3 iemét a. Mivel

o é sugarkörnyezetébe tartozik. Az eljárást folytatva ez értel­

mezési tartomány 0 < Д" < 

olyan ^ ^ h
melyre ^ Z Wt(^) (>г i‘2}"’í) .

Ez pedig ellentmond az a) feltételnek.

A bizonyítás érvényes arra az esetre is, ha 2 helyett tét-

intervallumba eső pontjainak egy 

monoton növekedő végtelen soro atát nyerjük,•0 0

^(k) -tehát * I h/L Ы> .

szőleges 1 -nél nagyobb számot veszünk. 
Л 2. tétel Tbizonyítása. Tegyük fel, hogy 

az A metrikus téren egyenletesen folytonos, de maga nem tartozik a

LiP^L Л Aosztályba. Akkor van -nak két tetszésezerinti
18közeli pontja, vagyis az

m(í)-- iypfilihiuAihll
L s(<ufc)

—x(/z 4 A j c 1

függvény értelmezési tartományának a 0 torlódási pontja.

У\Л,(л) kielégíti а leanaa a) és b) feltételét, ugyanis ha 

^ átmérőjét, akkor W\(A ) =

SuO ") ^ ~ ^ oO , másrészt mivel *1*

-r? i ^ *

d -
vei jelöljük , amiből

nem tartozik a
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ЬЦА, М1 osst&yba, \iWu '■vtC'*/ ' ^ ,
-Г —г’О

1 ehát & О -ho» tetaabaoaerinti közel található olyan 

>4c(x) , ha * £ X*

f*

-*
. Válasszuk *a&elyre -ot

oly an kicsinek» begy báraely a £ь*1|*2,) =

pontpárra

feltételt kielégítő 

legyen, ahol £- egy ® 1,5re negaáott

tataaéaaaeririli kicsi positiv a«-i» (as egyenlete» foly tonoe: lg alatt 

ек lehetségesК 

legyen ^ *£ A metrikus térben e, X

halaaat as A metrikus térben «bÜÖMt&afc nevesse

béreseiy két MatjMí távolsága legalább -u- , éa

-hálózat.
(A. N 

ha N A bármely

X pontjához található ^ -neк olyan poniJaj aaeiy X -tál -aél 

kisebb távolságra van. Ilyen hálásét Dinéig létezik,lásd pl.

и>- \^j tranezforaáaid* amely &% N

pontjaiban van értelmeeve ée ott megegyetik

> > hálásatле a

-vei, a

osztályba tartozik, ugyanis, ha X, ^ é. N^p [HM:Z^U*r\ J
akkor X= JÍKs'jJr X , tehát
Li

r g\1 U) / ^c*))
j(.M)

£ vvl(x)£ 2wc(**).
fCx^)

i v lt r aaasr.foreáeie» amelyre A ^iTehát 14 te sslk egy oly ars Vi.A
T £ Lio [A,M jl^Cr*)]-4© N/N

xé ABebizonyítjuk, hogy bármely pontban
У! Ux)/ . Ugyani. oly Л^А ^onthoe találhl^NS a* N

hál ágat non X^j pontja, ra f ( X v j< T* # tehát

?( I U(A (•*)/ v 'n,ACV' T,A

í i^í^) t*. ÍJMP[áiálLÍÍZilZ ;
" l~ x*
rliup J (Дх^Тск,)]:

áijí TacU*)j5(x(^ ) é

vfeA; ílv*v<K*
ftsXi -K - * ^£ ■fe A •4 A ’
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nosaági majoránsa.

£ -nál jobban approx imáid 

a tartozó transzformáció, akkor

Legyen ugyanis egy

•, К] овШ1уЬ

í j (Ti * <) 'TcXaA j ‘А; p(,y;.)£-r] £hih\\v* AiL 5Up
«. e II \лл

Л -* *o *

íVÍ’ilci'il iTcxjb^U ; xt|xteA ^í*(,xrg *] ^
f \Ы Щ

^ oO

+ uК £ * кí litVI
-Г

1akiből következik, hogy 

®ajoránaa. Összefoglalva, ha 

következőt síilithatjuk.
2^* tétel. Legyen Д

e.gy hi perkonvex metrikus tőr

-nek van ezufeadditiv folytonossági 

ne® szükségképen korlátos, akkor aM

tetszőleges metrikus tér,Megy

pedig a A térnek ery egyenle­
tesen folytonos leképezése IM -be. akkor és csak akkor appro»
kiméi ha tó e g.v enl e te зеп Lp í Д ^ oazt ílyba tartózd tranazfomációk-

k&l« hu„„v?.n wszu^ addltiv foly toaosaáid. major álisg.

A 2 . tétel bizonyításInak második részében csak annyit

használtunk fel, hogy ha egyáltalán létezik olyan
található 1

ba tartozó transzformáció, akkor

£>0 , amelyhez
í-nál jotbam__közelitő A ^ M osztály--t

-nek van szubauditiv folytonos- 

Sfigi majoránna• Sbből pedig a 2^ • tétel szerint következik, hogy 1
egyenletesen agproximálható Lip A^ osztályba tartozó transz-*
formációkkal. 7«hát igaz a következő*
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Xorollárius • .Ltisyea A «gy t® tag-5 legte iaet~

Шйв tJrff M &gy__Mp.ertenvgS-BgiX.Uiu;. ..tőr,.. I reálig А -ащк

&Ш crdo%emn..I.!CiXj tom?3 leké sexé m N1 -be. Па létezik olyan

ÍMp í'C^*’ рчх?)
osztályba tartozó

1 *bV [ДМ] ьжтл&уя&рц* múlj re <0°,
Li’jj [ЩTakkor gi^öolcteteíijü^

A 5* tétel 

as А а гоп * pontjainak halma*», amelyek ben a
bizonyítása. begyen

I tranaz-

forssáolé a®í elégíti ki a Lipschitas feltételt, vegyi a amelyekre

' C 'ri) = eOI VV\ /
fUvl)4 —» x

é- legyen .S s A“~x

or. X

кo piecenter halmaza.

egy teteallegee rögzített pontja. Аa

p'ÍTul , if4i)

filßßVÄßy órtelicea-.:el tartót?ínyánaic a 0 torlódási poatja. 1м. (T)
Л

w ir)- t ч p 
*v ?Cx^)= -r

ne®

negativ és kielégíti a leu na a) és b) feltételeit, - ért a) bármely 

ÍD > 0 «afcra iup vvv Ci)--iwf kib>rn.ni-'- -í á
* г A * fÍMÍH 

. W r'( 1 ui , Чч) 1

< °o
* 0

\i W\W.U)
-t -^ű

= £?0 /b)
süli)^ *

A leirraa szerint tehát e 0 -hoa tetusséssserinti köeel talál-
, *

haté a* vvi (,-f) ér tartom én, egy olyan á"
-T> X*

pont, amelyre

ji U» ,)m)
fim)

• A folytonosáig statt bármely X

pontja,

. »ért áss * -hess tetsssée-Zim.amelyre

szerinti közel található olyan *

ha
*

, У (Too, Ч *Г] 

К*.‘Ч
?(hl) * j(Xj X*)

> I

е. Аha
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$(хкс)pont;ho* ée £.>0 Beámhoz található olyan szám, hogy 

. Válasszuk minden Xj'(Tc*)' ' t^)Jí b , ha jfx^lí L3[xKí) éA

^(Vi c)кponthoz a lenes ezerinti \ pontot az x eugfiru kör-

nyezetéb n, (A továbbiakban epy ponthoz az ilyen módon hozzárendelt 

pontot ugyanazzal a betűvel és * -gal jelöljük*) A* általánosság

pontjára j>( X{ x .

halmazt megszámlálható«» végtelen sok
"Й, C'A--U,3.. ) ШШ H

гrovása nélkül feltehető, hogy 

felbontjuk az

idegen halnia* egyesítésére. legyen 

X pontjainak halmaza, amelyek kielégítik az = ^(x( X J < ~

feltételt. Nyilvánvaló, hogy az 

és egyesítésük "X #

bármely X

TI
azon

\
4 ч halmazok páronként idegenek

Az Я Áhal azbarx konstruáljunk egy -hálózatot, 

pontjai köré irt 1 sugaru nyilt gömbök
\

jelöljük ezt N

egyesítése, G nyilt és GK ^

konstruáljunk egy ^ -hálózatot ée Írjunk ennek minden pontja köré 

egy eugaru nyilt gömböt. Izek egyesítése,

. Az eljárást folytatva, általában legyen 

halmazban egy -hálózat, pedig az ennek pont-

X1-gyei. AzÁ
^-G halmazban< . Az

nyilt és nyilván

G<
л-4az

1Л t - Á
jaí köré irt — sugaru nyilt gömbök nyilt egyesítése.■

. G ayiit és G 35 l4" ,
zárt. Bebizonyítjuk,

Ehhez azt kell bizonyítanunk,

Legyen Xs

tehát az A“G *
A -G

s ée A - G
(A -ban).N is zárthogy

hogy (G — Ni nyilt, azaz minden pont ja belső pont (ugyani© GN N

az N^A-G komplementer halmaza).
a G-Nbegyen X egy tetszőleges pontja, bebizonyit-

-hez található(G-N)juk, hogy -nek belső pontja. Ugyanis X 

, amelyre * £ G} ^ Кegy olyan ^ , vagyis az -nek van egy
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< Aolyan pontja, mondjuk » amelyre f(X V,) 

bogy X

akkor teljesen ebben a gömbben van X -nek valamely positiv eugaru 

környezete* is. Ha ezt я örnyezetet elég ki ősinek választjuk, akkor 

a hálózatot definíciója ezerint nem tartalmazza sem az N

ц . Ez azt Jelenti, 

sugaru nyílt göebben van. De
1

köré irtХ'Л VA

-nek sem
az [A — Gj -nek egyetlen pontját sem. amit bizony! tani akartunk.

transzformáció, amely az N1

Á -ban), é& ott
X A-Qkz a halma-
(!\:w A - G

ali^5 —' A~6 I l^oaztílyb

2 Víkai, [±1*1 

?U**j
’(, Ux) , \ CaW

Izon van értelmezve zárt azonos

vei, & tartozik, ahol

x á NUc*
/I« U|* ^

\л<я x £ A- *
S4p f

/
?(*^).

( ivei A“G c= G és G pontjaiban 1

ki ^ p
az értelmez/e egyértelmű.) Ugyani®, ha X & № f 

X 6 , és mivel АД- G bármely x

A

Lípeohitz feltételt elégít 

éa N idegenek, tehát

akkor valamely n -re

- Л *G<■ OO

-tói különbözó VJ pont-
1
и távolságra van, annálinkábbJa X -tői legal

r\

g( M) * jO, ** 1 • BbbŐl következik, hogy minden X -tői

A-akuianbSs« v t KI pon tra

\ t**))< хДл
fCXi'i)

fVT t*! T^Jí^CKlff^). на

CX)
/j5 Uv

x fe A- G ,vagyis

világos.

akkor az állítás5
!

'toAz 1 tétel szerint létezik olyan transzformá­
ció, amely a l—íp AtH ék 1 osztályba

kw Ли,. ; AJ
A

W^A-Gtartozik, ahol X é.
esetén
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Megmutatjuk, hogy bármely xfcA pontban

. Ugyanis, ha

• Ea pedig x £ G-N ez 0) , akkor van olyan n , 

-nek van egy olyan pontja, mondjuk

. Ebből éo a

x s. Ni w A~ G ,5fc

~/*,г = TU)
amelyre x £ С|и , tehát 

, amelyre

akkor

N*
SÍK^l * И = 2n'x'M ** j

következik, hogyX'*/<4** cjegyenlő tleneégből

1 /, \ lA~
b ? vI 'ha^’/ * ' ЛХМХ ' *l ГТ, i U)? HA

c 1 Л l(x„] WxJ*;

i 4ДТ(x^)Tto)
1 -3-Cx

* \ <
*w\

XiX*v^
bői következik, hogy ^Tu] TCx^) ] = £ » íuait ®* előbbivel öesze-

egyenlőtlenaég-J-ásróazt a * i

vetve a kívánt

! (Jw, '^) = ? i'Ul (+ í(1 tx->11 (x) 1?£_
M

egyenlőtlenaáget nyerjük.

2 . és 3# tételek igazak speciállean valós függvé-A 2 • *

nyekre, de igazak maradiak olyan transzformációkra is, amelyeknek 

értékei valamely véges dimenzióé Banach térben vannak.

4. tétel • Legyen 

rikus térnek egy egyenletesen folytonos leképezőbe a Tb végéé di­

menziós lineáris metrikus térbe, 

ximálh&tó egyenletesen 

máclókkal, ha van szubadditiv folytonossá,::! ma ,1 о ránca.

egy tetszőleges A metál-

T egy tetszőleges Д met-

T akkor ée csak akkor appro-

fJA.-b]Li о - tályba tartozó tranozfor-

l5. t é t e 1 , Legyen
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6 L,p[£, Gi]transzformáció, Ätl^P* Uí , vagyis* amelyre 

le ez éppen azt jelenti, hogy 

egyenletesen konvergens és összege a kiterjesztett

1,5i
5У,Ре it Gi,t!j « Z‘‘*
ii,+u + " *

2.6<if
folytonos transzformációt adja.

4. v •

és ZktiltGliVAmi [ß] a hiperkonvex tér fogalmátA&CBŰZAJK

a következőképen általánooitották*

3. definíció . ..-г..', 
konvexnek nevezzük« ha a kővetkező tulajdonáéval rendelkezik: ^

-aél kisebb számosságu halmazának k'áz'6e ró- 

gae nem üreo, ha Közülük bármely két t sug-.ránaK Összege legalább ak—

M :i >. t rlk. Urc?t Mi, “hioer-

zárt gömbjei bármely Wl

kora, mint közép ontjuk távoli .'y,a.

A hiperkonvexség nyilván erősebb feltétel sint se ktv 

hiperkonvexség, ez pedig erősebb, mint az 4V -hiperkonvexség, ha 

*vw> VV. Wi-zb esetén az 444- - bi ре г к о n ve x eég azonos a konvexséggel.

ít’onioe példa egy nem hiperkonvex, de valamely 44V számos­

ságra VH -hiperkonvex metrikus térre a következő (lásd [5]'*
Bármely H kompakt Uaaudorff-féle topaló yikus téren ér­

telmező It folytonos függvények tere (a ,Siypj^Cx)| ** 4 "f II
x fe H

norma

használatával) J&l -hiperkonvex, ahol ^ a mega zárni ál 3mtóaa végtíűrn 

számosság. 4

4. d -- f i о i о 1 ó . in:y...metrikus.tél: tvv -ШМ!|У.Ща

iiä„yy.u Щ, Xiái -bj*jL^ÚLk &JLÍL1 - .:i

Ha egy metrikus tér Ш- -eaeparábilie és -Ш' -hiperkonvex* 

akkor hiperkonvex (lásd ^5^ 411.0.)

AdOSSZAJfi éa lAKlidiiPü .Dl az egyenletesen folytonos transz­

formációk kiterjesztésére a következő általánosabb eredményt nyerik.
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D ■clrikug tcr egyenletesen folytonos__
pedip. еду j) -t

.besten
leképezése aM 4\V -hioarkonvex metrikus térbe, h. 

tartalmazd ^VW + 'O

a

-nzeparábilis retrik-..в tér. Ha -nek van

£(.£.) szabadaitív tol;, t.ortooaájcl кajóránяa, akkor van olyan

transg -formáció« зл-ely а г E Veret ugyancsak eoea-
ázz.

M Síd-be és amelynekIf te sen folytonos addon képezi le uffla n-

oatűit. f Qlytenoaőá/l maloránsa.
M пек Щ, -hiporkonvex, akkor inasadbat:<5 olyant (yiV+'j/“

leképezés, iamelyre a t 'tel nem érvé-1tér és

£U±JU
Az 1,-3.§ tételeit a következőképen Л1táláaosritjaki

E er у tetez-ále* es vív -sze 

ennek t-r.y gárt részhalmaza« M pedig 

korláton Wt -hlperkonvex metrikus tér. Ha
£ D -nek ею/ folytonos leképezése ^ -be, akkor lété­

ig ^ 1 tranezforr.áoi6, hory £ l—<p E, M

az L teret upyaacnak foly to no .can képezi le tM

7. t é t в 1 . Jepen 

bilié metrikus tér, 3) ®iüL

Lie L ^1 é
1111.

ajk ol.vai

Tm. -be.

8. t é tel . legyen A eg.y Mi. -szeparálj 1 is кг-trikue 

tér. M pedig cy.y korlátos -Wb

teret egyenletes? an folytonos rcdon .11. iol. to nos addon képezi 

. akkor egyenleteaser; a•■proxiráihété [__ip A Vj 1 ill.
Г л " ............................ im L I

L l p A ! I ' J m otály tartózd trenaaforr;.tolókkal ♦

Izeknek bizonyításához elég csak az 1. tételt álteláiiQBita-

E

-hiperkonvex Metrikus tér. >"a

AШ

le M -be

fmnk, ebből ugyanis ая 1 2., 3. és 6. tétel bizonyításának goado- 

1 átesne tévői következnek a 7« és 8. tételek. 4>et tehát az 1.tételt

•»

fogjuk általánositani, de & Lipeohitz konstansok mer;tartásáról le­

mondana. Mindjárt feltesszük, hogy 

tiv egész számok. Ekkor
К Ul f Ul

< Cx] értékei is positiv egész számok lösz­

ért ékei pozi-és
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U UO -szel a bizonyítás a következő, 

fegyük fel, hogy -WU ogy mm meg&xámIáihatóan végtelen 

asánosság (ttgyania hu, mv - legfeljebb aegaaámlálhaté» akkor rivei 

Ь vége» sok pontból áll, minden az Ь teret И

nek. Easel a

-be leképező

traaszforia-ícié Lipeehttz-transzformácJé, tehát в tételed: nyilván­

valónk} .

íegyük fel, hogy a kitérjeeztéet már elvégeztük az ^ -nál

llmeez szám, akkor

réi-ozéra ugyanúgy definiálható, mint az 1.tételben.

nem limes a szám, mondjuk 

halmazt a következőképpen: 

azon X pontjainak halászát, amelyekre
2- , - . • ) egy Wv

részhalmazt (ilyent Lehet, mert & ,

Щ, -ezeparábilis) • bcei egyesítése eürü 

-nél kisebb számossága. finnek a J) 

juihoz rendelt у С X)

z í t gÖ:; bőket ,"T* £X| )

közül bármely kettő sugarának összege legalább akkora, mint középpont- 

, tehát van köz';e pontjuk, legyen ezek közól egy *7

: T-lkisebb indexű halmazokra, tta ezé—l
vj = ^4 4 t azkor osszuk 

-l'p 0 -nel jelöljük a 

«(k)svo . válaeeaunk 

-nél kisebb azáiüoeeágu mindent! t sűrű 

s így minden részhelsaaza is 

-ben és ugyanőrak 

'? -ben aürU halmaznak pont-

LcOO j(x , x,;
köré pedi, £ ;u-aru «Irt ,8кЪ91с«ъ üz.k

P pfel a I4
n -

í Л -ben

í
Wb

1 pontok köré Írjunk eugaru

A

X épTe í<> V\a /1ки,Л (.*> = <О

V\a Xr Xt /íT.transzformáció -nek egy kívánt tulajdonaá-

, és

-nek, s ígyf
Xw)t£4CVgu kitérjeetéee 

ha X az adott

-re, mert g 

-ben eürií halmaznak egy pontja, ekkor
\

3)s
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n&ast identikusán kép®»! Is önmagára*

Ka egy

r@tr«kcl<5 ja, Mei^

M topoldgtkuaaa aárt, akkor eat a teret tágabb értelemben abezo-

nevezzük.

M :r:etrikUi. tér minden olyan metrikus tériek 

-et topolőgikuoan tartalmazza 4» amelybenM

Egy tágabb értelemben abszolút retr&ktum mindig abezolut 

és összefüggd [?]•

12, Legyen ugyanis E
GJ

ту tét«aölegea netrikua tár, mely- 

topold*: ikusan aárt. Akkor Kausdorff Гв"] egy tétele ez®riot 

térben be lehet vezetni egy as adott metrikával ekvivalens 

uj metrikát agy, hogy az uj metrika нг M 

metrikájával, tehát as Így nyert uj netrikua tér ^ - 

is tartalmazza шк M teret (és M aárt E -bér, le). Az Ni ~ 

aek önmagára való identikus transz formáció ja folytonos, tehát a fel­

teret M - 

E -t ia foly-

-re, tehát egy' retrakoid, a&it biso nyitnál

Mben 

as t

halmazon azoaoe legyem M

metrikusan?

tétel szerint fo »een folytatható egy «a egéee t-

be leképező traaezfomáciévá, is a transzformáció r 

toíioear. képezi le И

akartunk.

13. M korlátos edge helyett elég feltenni, hogy T ér-

tékkéaalete korlátos, »ért egy hlperkonvex metrikus térnek bármely 

zárt G 

»árt gömbje

G zárt gömbjeinek bármely

G bármely
G -Ml közbe része, tehát

: 41 ( Г
egy indexből};:az) alakba irható. Ha ezek közül a zárt gömbök közül

gömbje 1® hiperkonvem metrikus tér. Ugyanis
M egy zárt gömbjének és

c);Qhalmaza r>

bármely kettő sugarának összege legalább akkora .int középpontjuk 

távolsága, akkor az M

(i £ J.) ugyanilyen tvüa jdonaá^u&k. 

pontjuk, éo ezek a közös pontok az eredeti gömbrendeaernak is közös

G ésűzőn göabrendszere, melynek elemei

Széknek tehát van közösG:v
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pontjai .

1, > Ч \ a ' lazt jelöli, hogy14. -nek\

egy kiterjesztése.

lb- Egyenletes Lipschitz feltételt kielégítő transzformá­

ciókról hasonló módon állítható a következő. 

begyen E tetszőleges metrikus tér, j) ennek egy

pedig egy hlperkonvex metrikus tér.

egy

Mtetszőleges részhalmaza.

\ £ V. i j^T)M j к j £s i & l i ip ^ E*, м j к I
pontbon álljon fenn a ^ (T(.xj "^(xj jí £ egyenlőtlenség. Ha 

van olyan £ L-i^ I ^ Vl * ^ \ transzformíoió, amelyre \ ,

akkor ló te zik olyan Tj £ L_í^ (~ t 

melyre 'p У T

és mindenLegyen

DX £

l

Ke 1.M j гулах

és amely bármely X 6 ZL 

feltételt.

Ennek bizonyítása haeöaXdVAKOUSZAJ» és PAÄITCHPAKDt Q5] dől - 

gozatáusdc 415* oldalon található "bizony!táes*i«

16. GZ IP SZER J. és GE1IÉR L. [ 9 ]

17. RIESZ-SZ.-RAGY [ю]. 216.0.

18. Ha létezik egy olyan pozitív £ szám, hogy A bármely

, akkor bármely az A teret a c\

Tw;

transzformáció, 

, ontban kielé iti a

s vTEtx) Wi 'jf £ (!

két pontjára £ £

mérőjü M térbe leképező
át-

transzformációra
Ttehát egyenletes Lipschitz feltételt d.égit ki.

19. A 13. lábjegyzetben adott bizonyításhoz hasonlóan lát­

ható be.

M20. A tételnek speciális esete, amikor 

lineáris metrikus tér,

véges dimenziós

pedig korlátos. A nem korlátos 

transzformációk kiterjeszthetősége abból következik, hogy valóe érté­

kű függvényekre sem kell feltenni a korlátosságot.
I21. На egyenletesen folytonos, akkor ősz-
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tályba tartozó transzformációkkal is egyenletesen approximálhstó, eze­
ket az &pproxiffiál<5 traaszformáélókat ^-1рц j~ osztályba

tartozó transzformációkká kiterjesztve, ezek limesze 

te sen folytonos lesz*/

egyenie-
; Ъ J

t
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