A disszertacié osszefoglaléja

Egy G gréaf i(G)-vel jelolt intervallum szdma az a legkisebb ¢ természe-
tes szam, amelyre G eloall halmazok metszési grafjaként, amely halmazok
mindegyike legfeljebb ¢ intervallum unidja. A disszertacid elsé fejezetében
igazoljuk Griggs és West sejtését arrdl, hogy milyen becslés adhatd i(G)-re
e, azaz az élek szama fiiggvényében. Belatjuk, hogy i(G) < [1/2+/e] + 1.
Becslésiink egy kovetkezménye, hogy i(G) < /3/27v(G) + o(1), ahol v(G) a
G graf génusza.

Az i(G)-re ismert becslések tobbsége monoton névéek, igy nagyon gyen-
gévé valnak, ha a G gréaf élszama a lehetséges élek szamanak felét meghaladja.
Sejtéseket fogalmazunk meg, amelyek monoton csokkento felsé becsléseket
adnak i(G)-re. A mésodik fejezetben i(G)-re a komplementer graf élszamat
hasznalé becslést adunk. Beldtjuk, hogy i(G) < [$4/e(G)] + O(n/logn).

A harmadik fejezetben gréfok intervallum szdmdanak tovabbi tulajdon-
sagait vizsgaljuk. Karakterizdljuk azokat a grafokat, amelyek intervallum
szdma maximdlis a fokszam becslések tekintetében, 1/2-es szorzd tényezd
erejéig meghatarozzuk split grafok intervallum szdmat, és igazoljuk, hogy
magas intervallum szdm okozodja “nagy” feszitett paros graf.

A negyedik fejezetben a domindcios szdm jaték valtozatat vizsgaljuk.
A jaték domindcids szam definidcidjdhoz egy (egyszerd, irdnyitatlan) gréfra
vonatkozo jatékot kell ismertetniink. A és D, két jatékos felvaltva irdnyitja
grafunk egy-egy élét, amig egy irdnyitott grafhoz nem jutnak. D kezdi a
jatékot és célja minél kisebb domindcids szamu graf elérése, mig A célja
éppen az ellenkez6. A G graf jaték domindcids szama a v,(G)-vel jelolt
azon érték, amely az optimalisan stratégidkkal jatszott jaték végén kialakitott
irdnyitott graf domindciés szdma. (Egy G irdnyitott graf S csucshalmaza
domindlé halmaz, ha minden S-en kiviili v csticshoz talalhaté olyan csics



S-ben, amelybdl vezet él v-hez. Egy irdnyitott graf domindciés szama a
legkisebb domindlé halmazanak mérete.)

T6bb grafosztaly esetén meghatérozzuk elemeinek jaték domindcios sza-
mat, illetve becsléseket adunk rd més grafparaméterek fliggvényében.

Az 6todik fejezet Dilworth, Ramsey és Turdn tételeinek dltalanositasait
tartalmazza. Ezek a tételek példakat mutatnak arra, hogy diszkrét lépé-
sek megtétele esetén extrém ugrdsok kozvetkezhetnek be bizonyos mértékek
(grafparaméterek) vizsgalatdandl. Példdink olyan tartomanyokban fordulnak
el6, amelyeket a kordbbi kutatasok nem tudtak tdrgyalni.

A diszertécio kiilonbozd gyokert problémakat vizsgal, de ezek kutatasa
hasonlé eszkozokkel torténik és a kiilonbo6zo paraméterek mindegyike egy
mély elméletre vet fényt.

A tézis eredményei kozott kozos munkak is szerepelnek. Az 1. és 2. feje-
zetben, Pluhdr Andréssal, a 3. fejezetben Pascal Ochemmel és Pluhar And-
rassal, a 4. és 5. fejezetben Bollobas Bélaval, a 4. fejezetben Noga Alonnal és
Szab6 Tamassal, az 5. fejezetben David Weinreich-hel dolgoztam egyiitt.



